
R O Z D Z I A Ł D R U G I . 

ANTONI A U G U S T Y N C O U R N O T . 

1. Uwagi ogólne. 

A n t o n i A u g u s t y n C o u r n o t , z n a n y g ł ó w n i e 
ze s w y c h p r a c f i l o z o f i c z n y c h , d a ł też p i e r w s z e 
p r a w d z i w i e n a u k o w e p r a c e m a t e m a t y c z n o - e k o -
n o m i c z n e (]). C z ę ś ć j e g o b a d a ń d o dziś d n i a 
z a c h o w a ł a s w q w a r t o ś ć ; z d r u g i e j s t rony w y w a r ł 
o n , c h o c i a ż n i e c o późno, z n a c z n y w p ł y w n a k i l k u 
w y b i t n y c h e k o n o m i s t ó w . 

(]) Boven (Les applicalions mathematiques a 1'economie, L a u -

sanne, 1912) u w a ż a za p i e r w s z ą takq p r a c ę „Traite des Ri-
chesses", dzieło anonymowe (napisane przypuszczalnie przez 
lsnard'a), wydane w Londynie i Lozannie w 1781 r. 

Sqdzqc ze streszczenia i w y c i q g ó w podanych przez 
Boven 'a jest to praca rzeczywiśc ie ciekawa, znacznie w y ż s z a 
poziomem od u t w o r ó w Canard 'a , WhewelT a , etc. Naszym 
zdaniem niepodobna jej jednak p o r ó w n a ć z „Recherches" 
Cournot, ( k t ó r e g o B o v e n t r o c h ę niedocenia). 
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C o się tyczy o g ó l n e g o p o g l ą d u n a e k o -
n o m j ę , C o u r n o t jest j eszcze p o d w p ł y w e m p o j ę ć 
s w e g o c z a s u . N i e s t a r a ł s i ę o n w z i ą ć p o d u w a ­
g ę w s z y s t k i c h p i e r w i a s t k ó w , o d e g r y w a j ą c y c h r o ­
lę w życiu e k o n o m i c z n e m . U w a ż a , że p o j ę c i a 
użyteczności , d o b r o b y t u i t. d . p o w i n n y b y ć w y ­
k l u c z o n e z e k o n o m j i t eore tyczne j , (którą n a z y w a 
„ t e o r j ą b o g a c t w " — „theor ie d e s r i chesses" ) (')• 

J e d y n ą rzeczą , k tórą s ię o s t a t n i a p o w i n n a 
z a j m o w a ć , jest b o g a c t w o , w y r a ż o n e przez c e n ę 
d ó b r e k o n o m i c z n y c h , b o jest to j e d y n e śc iś le 
o k r e ś l o n e p o j ę c i e e k o n o m i c z n e , j e d y n e w i ę c , któ­
re s ię n a d a j e d o ś c i s ł e g o r o z u m o w a n i a . U z n a j e 
o n c o p r a w d a w z a j e m n ą z a l e ż n o ś ć z j a w i s k gos ­
p o d a r c z y c h , a l e n ie sądzi , a b y m o ż n a by ło p o d ­
d a ć tak z a w i ł ą k w e s t j ę r o z u m o w a n i u m a t e m a ­
t y c z n e m u . Ż ą d a o d tego o s t a t n i e g o p o m o c y 
w b a r d z i e j o g r a n i c z o n e m przedsięwzięc iu , a m i a ­
n o w i c i e w z b a d a n i u w j a k i s p o s ó b p r a w o p o p y ­
tu n a k a ż d y poszczegó lny t o w a r , s k o m b i n o w a n e 
z o k o l i c z n o ś c i a m i w j a k i c h s ię ten t o w a r w y t w a ­
r z a , o k r e ś l a j e g o c e n ę i d o c h ó d w y t w ó r c ó w , 

Zresztq, p o n i e w a ż nie u d a ł o się nam, niestety, znaleźć 
o r y g i n a ł u Traiie des richesses, musimy się p o w s t r z y m a ć od wy­
powiedzenia stanowczej opinji w tej kwestji. 

( ) C O U R N O T : Recherches sur les principes mathematiques 

d'une thiorie des richesses. P a r y ż , 1838, str. 9 — 14. 

Cytujemy to dzieło podług oryginalnego wydania , za-
znaczajqc jednak, że jest ono dzisiaj n ies łychanie rządkiem. 
Istniejg p r z e k ł a d y : angielski (bardzo dobry), New-Jork, 1897, 
i włoski , T u r y n , 1878. 
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przypuszcza jąc , że c e n y i n n y c h t o w a r ó w i d o ­
c h o d y i n n y c h w y t w ó r c ó w p o z o s t a j ą bez z m i a n y . 

T e n p u n k t w i d z e n i a jest n i e w y s t a r c z a j ą c y m ; 
n i e m a też n ic d z i w n e g o , że n iektóre w n i o s k i 
C o u r n o t o k a z a ł y s ię b łędnemi ; a l e n a w e t w n a j ­
l e p s z y c h c z ę ś c i a c h p r a c y , m i a n o w i c i e w teorj i 
m o n o p o l u , autor n i e potraf i ł d a ć r o z w i ą z a n i a 
o s t a t e c z n e g o , n ie p o t r z e b u j ą c e g o już żadnych d o ­
pe łn ień . C o u r n o t zrobił d l a p o z n a n i a p r a w m o ­
n o p o l i s t y c z n e j g o s p o d a r k i to, c o n i e c o późnie j 
teor ja użyteczności k r a ń c o w e j zrobi ła d l a z b a d a ­
n i a w y m i a n y p r z y w o l n e j k o n k u r e n c j i : z formuło-
w a ł z a s a d n i c z y , z a c h o d z ą c y w t y m w y p a d k u , 
s tosunek, a l e n i e związa ł g o n a l e ż y c i e z c a ł o ­
kształtem sys temu e k o n o m i c z n e g o . 

W y ż s z o ś ć C o u r n o t p o l e g a n a s p o s o b i e w j a ­
k i p o j ą ł z a s t o s o w a n i e r a c h u n k u , a m i a n o w i c i e 
w użyciu f u n k c j i n ieokreś lonych , które j e d y n i e 
o d p o w i a d a j ą naturze p r z e d m i o t u . 

S t o s u n k i pomiędzy w i e l k o ś c i a m i e k o n o m i c z -
n e m i t y l k o w y j ą t k o w o m o g ą b y ć p r z e d s t a w i o n e 
przez o k r e ś l o n e i z n a n e n a m funkc je m a t e m a ­
tyczne za leżą o n e o d zbyt l i c z n y c h i s z y b k o 
z m i e n i a j ą c y c h się czynników, a b y to by ło możli-
w e m . Z a s t ę p u j ą c zaś n i e z n a n e i s k o m p l i k o w a n e 
funkc je przez przybl iżenia , n a r a ż a m y s ię n a n i e ­
śc i s łość i b łędy, tak że m e t o d a ta p o w i n n a b y ć 

(') O k o l i c z n o ś ć ta, j a k e ś m y to już zaznaczyli we w s t ę ­
pie, i jak Cournot to świetnie w y j a ś n i a (Recherches, str. VII 
i VIII), często d o p r o w a d z a ł a do mylnego wniosku, że mate­
matyka wcale nie m o ż e b y ć zastosowanq do ekonomji. 
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z a n i e c h a n ą . P o w i n n i ś m y r o z w a ż a ć f u n k c j e t a -
k i e m i , j a k d a j e je n a m p o z n a ć rzeczywistość , to jest 
w f o r m i e n i e o k r e ś l o n e j . A l e o w e n i e o k r e ś l o n e 
f u n k c j e m o g ą p o s i a d a ć p e w n e w ł a ś c i w o ś c i , które 
m o ż e m y p o z n a ć i b a d a ć ; b a d a n i a te d o p r o w a ­
dzą n a s d o mnie j l u b w i ę c e j w a ż n y c h w n i o s k ó w . 
W t y m to k i e r u n k u p o w i n i e n b y ć s k i e r o w a n y m 
wysi łek e k o n o m j i m a t e m a t y c z n e j . 

U ż y w a j ą c f u n k c j i n i e o k r e ś l o n y c h , C o u r n o t , n ie 
z d a j ą c s o b i e z tego s p r a w y , b ierze p o d u w a g ę 
w p ł y w o w y c h p o z o r n i e n i e o b l i c z a l n y c h czynników, 
które w z a s a d z i e w y k l u c z a z teor j i . W ten s p o ­
s ó b n a p r a w i a o n d o p e w n e g o s t o p n i a s w ó j b ł ą d 
i zbliża s ię d o n o w y c h b a d a ń e k o n o m i c z n y c h . 
P r z e c i w n i e , t a m , g d z i e p r ó b u j e u ż y w a ć f u n k c j i 
okreś lonych , zbliża się d o p i s a r z y , o których 
mówi l i śmy w r o z d z i a l e p o p r z e d n i m . 

T a d r u g a k a t e g o r j a z a w i e r a p r z e d e w s z y s t -
k i e m s tud jum o k u r s i e w e k s l i z a g r a n i c z n y c h , z a ­
w a r t e w r o z d z i a l e d r u g i m „Recherches". N i e z a ­
t r z y m u j e m y się n a n i e m , p o n i e w a ż k w e s t j a ta 
n i e p r z e d s t a w i a w i e l k i e g o z n a c z e n i a d l a e k o ­
n o m j i t eore tyczne j ; p o z a t e m , l e ż ą c e w z a s a d z i e 
r o z u m o w a n i a C o u r n o t p r z y p u s z c z e n i e , że u r e g u ­
l o w a n i e r a c h u n k ó w m a mie j sce bez ż a d n e g o 
t r a n s p o r t u m e t a l o w y c h pieniędzy, n ie jest zda je 
s ię o d p o w i e d n i m p u n k t e m w y j ś c i a d l a c a ł k o w i t e j 
i śc is łe j teor j i o m a w i a n e g o z j a w i s k a . N i e zatrzy­
m a m y s ię również n a u w a g a c h o d o c h o d z i e s p o ­
łecznym i j e g o w a h a n i a c h , z a w a r t y c h w r o z d z i a ­
ł a c h X ] i X l i dzie ła C o u r n o t . Z a s t o s o w a n i e m a t e ­
m a t y k i jest t a m b a r d z o o g r a n i c z o n e m ; s y m b o l e 

4 
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s q u ż y w a n e p r a w i e w y ł ą c z n i e d l a u s t a l e n i a p o j ę ć , 
n ie zaś j a k o w ł a ś c i w y ś r o d e k h e u r y s t y c z n y . R o ­
z u m o w a n i e z a w i e r a zresztą b ł ą d , o d k r y t y przez 
prof . P a r e t o ('). P r z e j d z i e m y w i ę c z a r a z d o 
„ p r a w a z b y t u t o w a r ó w " i d o opar te j n a n i e m 
teor j i m o n o p o l u . 

2. Prawo zbytu towarów. Teorja pojedynczego 
monopolisty. 

C o u r n o t n a z y w a „ p r a w e m z b y t u " ( l o i d u 
debit ) z a l e ż n o ś ć pomiędzy c e n ą t o w a r u a i lośc ią 
s p r z e d a n ą p o tej cen ie . Istnienie p e w n e j zależ­
nośc i między temi w i e l k o ś c i a m i by ło p r a w d o p o ­
d o b n i e z a w s z e z n a n e m e k o n o m i s t o m . O n o to 
b y ł o p o d s t a w ą z n a k o m i t e g o p r a w a p o d a ż y i p o ­
p y t u , tak często n i e p r a w i d ł o w o f o r m u ł o w a n e g o 
w s p o s ó b n a s t ę p u j ą c y : c e n a z m i e n i a s ię p r o ­
p o r c j o n a l n i e d o wie lkośc i p o p y t u i o d w r o t n i e 
p r o p o r c j o n a l n i e d o wie lkośc i p o d a ż y . Z a s ł u g ą 
C o u r n o t jest p r a w i d ł o w e s f o r m u ł o w a n i e z a c h o ­
d z ą c e g o s t o s u n k u i n a d a n i e m u f o r m y m a t e m a ­
tyczne j , m o g ą c e j służyć d o d a l s z y c h r o z u m o w a ń . 

Jeże l i przypuścimy, że w s z y s t k i e inne c z y n ­
n i k i , k tóre w p ł y w a j ą n a sprzedaż p e w n e g o to­
w a r u ( jako t o : p o t r z e b y , gus ta , o p i n j e , środki 
k u p u j ą c y c h i t. d.) p o z o s t a j ą bez z m i a n y , to i lość 
s p r z e d a n a t o w a r u będzie s ię z n a j d o w a ł a w p e w -

(') „Di un enore del Cournot nel trattare 1'economia politica 

colla matematica", Ciornale degli Economisti, 1892. 
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nej o k r e ś l o n e j za leżnośc i o d j e g o ceny , a m i a n o ­
w i c i e , będzie s ię zmnie j sza ła w r a z ze w z r o s t e m 
c e n y . D o k ł a d n e p r a w o tej za leżnośc i n ie jest 
n a m n i g d y z n a n e m — jest o n o o d m i e n n e m d l a 
k a ż d e g o t o w a r u , d l a k a ż d e g o r y n k u , a n a w e t , 
śc iś le rzecz b i o r ą c , z m i e n i a s ię z k a ż d ą c h w i l ą 
( teoretycznie zresztą możemy s o b i e w y o b r a z i ć 
o k r e s y p e w n e j d ługośc i , p o d c z a s których p r a w o 
to n i e u l e g a z m i a n i e ; w p r a k t y c e m o ż e m y b r a ć 
p o d u w a g ę w i e l k o ś c i przec ię tne j a k i e g o ś n a t u ­
r a l n e g o o k r e s u , n p . r o k u ) ; z a c h o w u j e j e d n a k 
z a w s z e s w ą z a s a d n i c z ą w ł a s n o ś ć — z m n i e j s z e n i e 
z b y t u ze w z r o s t e m c e n y . 

W y r a z i m y to m a t e m a t y c z n i e , m ó w i ą c , że i lość 
s p r z e d a n a jest f u n k c j ą c e n y . C o u r n o t przy jmuje , 
że f u n k c j a ta jest c i ą g ł ą ; m o ż e s ię to w y d a ć 
d z i w n e m n a p i e r w s z y rzut o k a : a n i c e n a , a n i 
i lość s p r z e d a n a n i e m o g ą u l e g a ć z m i a n o m n i e ­
s k o ń c z e n i e m a ł y m ; jeżel i j e d n a k r o z w a ż a m y 
ca łokszta ł t t r a n z a k c j i , d o k o n a n y c h n a d p e w n y m 
t o w a r e m n a d o s y ć w i e l k i m r y n k u , p r z e k o n a m y 
s ię , że w a h a n i a i lości i c e n y s ą rzeczywiśc ie n i e ­
z m i e r n i e m a ł e m i w p o r ó w n a n i u d o c a ł k o w i t y c h 
t y c h w i e l k o ś c i ; m o ż e m y w i ę c z a s t ą p i ć rzeczy­
w i ś c i e z a c h o d z ą c ą za leżność przez inną , która , 
b ę d ą c n i e z m i e r n i e zbl iżoną d o p i e r w s z e j , da je s ię 
j e d n o c z e ś n i e wyraz ić przez funkc ję c i ą g ł ą . W y -

0) Jeżel i r o z w a ż a m y c a ł e s p o ł e c z e ń s t w o , to, zdaje się, 
nie znajdziemy ż a d n e g o wyjqtku z tego p r a w i d ł a (por. niżej 
rozdział IV, 6). 
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n i k i b a d a ń p r z e p r o w a d z o n y c h , u ż y w a j ą c tej ostat­
n ie j , n i e b ę d ą z a w i e r a ł y p o w a ż n i e j s z e j n ieśc i ­
s łośc i . 

S y m b o l i c z n i e w y r a z i m y za leżność z a c h o d z ą c ą 
pomiędzy c e n ą a i lośc ią s p r z e d a n ą w s p o s ó b 
n a s t ę p u j ą c y : O z n a c z m y przez p — c e n ę , przez D— 
i lość s p r z e d a n ą w o k r e s i e , p o d c z a s k tórego 
„ p r a w o z b y t u " n ie u l e g a z m i a n i e ; w ó w c z a s : 

D = F ( p ) ; ^ < 0 (')• 

N a j w a ż n i e j s z e m z a s t o s o w a n i e m t y c h formuł 
jest t eor ja m o n o p o l u C o u r n o t (2). 

R o z w a ż a m y monopol i s tę , to jest j e d y n e g o 
s p r z e d a w c ę p e w n e g o p r z e d m i o t u . P r z y p u s z c z a m y 
d a l e j , że s t a r a s ię o n n a z n a c z y ć t a k ą c e n ę n a 

(') J a k e ś m y to już zaznaczali i jak jeszcze w y j a ś n i m y 
później , i lość sprzedana pewnego towaru jest funkcją nie-
tylko jego ceny, ale r ó w n i e ż cen i ilości sprzedanych innych 
p r z e d m i o t ó w . W i e l k o ś c i te nie m o g ą , przynajmniej teore­
tycznie, b y ć u w a ż a n e za p o z o s t a j ą c e bez zmiany, podczas 
gdy zmienia się jedna z nich. P o w i n n i b y ś m y w i ę c byl i 
p i s a ć : 

Da = F (p<r, pfc . . . . Dfc, D c . . .), 

A l e w p ł y w tych c z y n n i k ó w jest m a ł y m w p o r ó w n a n i u 
z tym, jaki wywiera cena r o z w a ż a n e g o przedmiotu. W o b e c 
tego, wyniki otrzymane, r o z w a ż a j ą c tylko D ~ F (p), c h o c i a ż 
niekompletne, nie z a w i e r a j ą n a j c z ę ś c i e j ż a d n e j nieśc is łośc i 
(por. niżej rozdz. VII, szczególnie paragrafy 1 i 3). 

(") Recherches, roz d. V . 
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s w ó j t o w a r , a b y o s i ą g n ą ć j a k n a j w i ę k s z y zysk 
pieniężny. 

M o g ą s ię przeds tawić d w a w y p a d k i : 
1) P r o d u k c j a t o w a r u , o którym m o w a , n i c 

n i e kosztuje (np. w o d a m i n e r a l n a , które j is tnie je 
j e d n o t y l k o ź r ó d ł o ) ; m o n o p o l i s t a s t a r a s ię w ó w ­
czas , a b y i l o c z y n p . D = p.F(p) był j a k n a j w i ę k s z y m . 
P o n i e w a ż ten i l o c z y n jest f u n k c j ą p, o t r z y m a m y 
w a r u n e k j e g o m a x i m u m , p r z y r ó w n u j ą c d o O p o ­
c h o d n e j e g o w s t o s u n k u d o p. 

B ę d z i e m y w i ę c m i e l i : 

(1) F (p) - i pF(p) = 0 , 

g d z i e F'(p) o z n a c z a p i e r w s z ą p o c h o d n e F(p) w sto­
s u n k u d o p. 

R ó w n a n i e (1) d a j e n a m w i e l k o ś ć p, którą 
teore tycznie n a z n a c z y m o n o p o l i s t a . W p r a k t y c e 
będzie s ię o n s t a r a ł zbliżyć d o nie j z a p o m o c ą 
k o l e j n y c h w a h a ń c e n y , o i le w a r u n k i zewnętrzne 
p o z o s t a w i a j ą m u zupe łną w o l n o ś ć d z i a ł a n i a . 
W życiu g o s p o d a r c z e m w i e l e okol icznośc i p r z e s z k a ­
d z a ć m u będzie d o o s i ą g n i ę c i a o w e j n a j k o r z y s t ­
nie jszej wie lkośc i p ; e k o n o m j a o p i s o w a p o w i n n a 
je s t a r a n n i e z b a d a ć ; d l a czystej teor j i j e d n a k 
m a j ą z n a c z e n i e t y l k o t endenc je e k o n o m i c z n e , 
i formuła (1) w y s t a r c z a d l a n ie j , j a k o w a r u n e k 
r ó w n o w a g i w o m a w i a n y m w y p a d k u ('). 

(') Nie znajqc formy funkcji F(p), nie m o ż e m y twier­
dzić , czy iloczyn pF(p) ma jedno czy kilka maximum. W ostat-
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Formuły (1) i (2) s tosu ją s ię również w ó w ­
czas , k i e d y przeds ięb iors two m o n o p o l i s t y c z n e p o ­
n o s i t y l k o p e w n e k o s z t a s ta łe , zupełnie n i e z a ­
leżne o d s p r z e d a n e j i lości . Istnienie t a k i c h k o s z ­
tów i w s z e l k i e z a c h o d z ą c e w n i c h z m i a n y nie 
w p ł y w a j ą w c a l e n a w y s o k o ś ć c e n y . 

2) Z m o n o p o l i z o w a n y t o w a r p o n o s i p e w n e 
k o s z t a p r o d u k c j i , w z r a s t a j ą c e z i łośc ią w y p r o d u ­
k o w a n ą . M o n o p o l i s t a s t a r a s ię w ó w c z a s otrzy­
m a ć j a k n a j w i ę k s z ą różnicę pomiędzy s u m ą , z a 
którą sprzedał s w ó j t o w a r , a s u m ą k o s z t ó w ; ta 
o s t a t n i a w z r a s t a z i lośc ią s p r z e d a n ą (bo p r z y ­
p u s z c z a m y n a t u r a l n i e , że c a ł a i lość w y p r o d u k o ­
w a n a s ię sprzeda je ) , może b y ć w i ę c u w a ż a n a 
z a jej funkc ję . O z n a c z y m y w o b e c tego sumę 
kosztów s y m b o l e m /(D) ('); różnica , k tórą m o n o -

nim razie znajdujq się p o m i ę d z y niemi minima, do których 
się również stosuje r ó w n a n i e (1). A b y b y ć pewnemi, że 
mamy do czynienia z maximum, musimy wiedzieć jeszcze, że 
druga pochodna pF(p) w stosunku do p jest ujemnq. Trzeba 
w i ę c , a b y ś m y mieli : 

(2) 2F'(P) r pF"(p) < O . 

(') U w a g i o d s y ł a c z a (;) stronicy 52 stosujq się r ó w ­
nież i do tego wypadku; w p ł y w cen innych p r z e d m i o t ó w 
jest tu nawet o wiele silniejszym, niż tam. P o n i e w a ż C o u r ­
not nie robił ż a d n y c h , przypuszczeń co do formy funkcji 
/ (D) , m o ż e m y przyjqć , że w a r t o ś ć rezul ta tów nie cierpi na 
tern niewzięciu pod u w a g ę d r u g o r z ę d n y c h w p ł y w ó w ; nie 
mamy jednak b e z w z g l ę d n e j p e w n o ś c i , że tak jest. Jest to 
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p o l i s t a c h c e mieć j a k n a j w i ę k s z ą , w y r a z i s ię w t a ­
k i m r a z i e p r z e z : p D — / ( D ) ; w a r u n e k jej m a x i -
m u m jest n a m d a n y m przez formułę 

dp\ dD ' 

, / ^ dfCD) a l b o , o z n a c z a j ą c przez o (p) w y r a ż e n i e , c o 
dD 

m o ż e m y zrobić , gdyż w s z y s t k i e z a w a r t e w n i e m 
w i e l k o ś c i s ą os ta tecznie f u n k c j a m i p, przez 

(3) F(p) + F (p) [p —<Kp)] = 0 . 

Z w r ó c i m y u w a g ę c z y t e l n i k a n a s tosunek 
df(JD) 

, który p r z e d s t a w i a k o s z t a p r o d u k c j i ( jed-
a L ) 

nostki) t o w a r u w c h w i l i , g d y ta p r o d u k c j a o s i ą g ­

n ę ł a w i e l k o ś ć D , p o d o b n i e , j a k w m e c h a n i c e p o ­

c h o d n a j S o z n a c z a s z y b k o ś ć p u n k t u r u c h o m e g o 

w c h w i l i t. N i e t r z e b a m i e s z a ć s t o s u n k u ^ 

z przec ię tną c e n ą kosztu j e d n o s t k i t o w a r u , k tóra 

się w y r a ż a przez jz\ s ta łe k o s z t a przeds ięb ior -

w ł a ś c i w i e największy zarzut, który m o ż n a zrobić wszystkim 
badaniom, nie biorqcym pod u w a g ę całokształ tu zjawiska. 
N i e b e z p i e c z e ń s t w o nieścisłości w podobnych wypadkach jest 
naturalnie znacznie większem, jeżeli p r ó b u j e m y określ ić w ł a s ­
ności funkcji (por. niżej rozd. VII). 
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s t w a w p ł y w a j ą n a ostatni s tosunek, a p o z o s t a j ą 
bez w p ł y w u n a p i e r w s z y ; p r z e c i w n i e w s z e l k a 
z m i a n a kosztów w z r a s t a j ą c y c h z w y p r o d u k o w a n ą 

i lośc ią z m i e n i a w a r t o ś ć ^ \ c z y l i ty (p). Jeże l i 

p o d o b n a z m i a n a m i a ł a mie j sce , m u s i m y z a s t ą p i ć 
w n a s z y c h f o r m u ł a c h ty (p) przez ty (p) [ u ; u jest 
d o d a t n i e m , o i le k o s z t a s ię p o d n o s z ą ; u j e m n e m , 
0 i l e s ię z m n i e j s z a j ą . 

P o s ł u g u j ą c s ię powyższemi o k r e ś l e n i a m i i for ­
mułami , rozwiązuje C o u r n o t n a s t ę p u j ą c e z a g a d ­
n i e n i e : j a k i m będzie w p ł y w z m i a n y w c e n i e 
kosztu n a c e n ę sprzedaży z m o n o p o l i z o w a n e g o 
p r z e d m i o t u ? 

O z n a c z m y przez ty (p)-\-u n o w ą c e n ę k o s z t u , 
przez p- j - f ' n o w ą c e n ę p r z e d m i o t u ; m o ż n a d o ­
w i e ś ć m a t e m a t y c z n i e , że w i e l k o ś ć 8 m a z a w s z e 
ten s a m z n a k , c o i u. Z m i a n y c e n y kosztu 
1 c e n y sprzedaży z a c h o d z ą w i ę c z a w s z e w t y m 
s a m y m k i e r u n k u (')• Z a l e ż n i e o d okol i cznośc i 
8 m o ż e b y ć większym l u b m n i e j s z y m o d u. 

(') Matematyczne udowodnienie p o w y ż s z e g o twierdze­
nia jest u Cournot niezmiernie zwięzłem. P o d a m y je tutaj 
w rozwinięciu, jako p r z y k ł a d r o z u m o w a ń tego rodzaju. 

P r z y p u ś ć m y z poczgtku, że u jest niezmiernie m a ł e m ; 
będzie niem również i Z a s t ę p u j ą c w formule (3) (p) 
przez ' i (p) -}- u i p przez p + o, otrzymamy 

(a) F (p + 8) + F' (p -r 8) [p + 5 — ty (p +• 8) —u] = O . 
R o z w i ń m y w y r a ż e n i a 

F (p + o), F ' (p + l). ty (p+o) 
podług formuły T a y l o r a : 
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W V l - t y m r o z d z i a l e „ R e c h e r c h e s " zna jdu je s ię 
s tud jum n a d i n c y d e n c j ą p o d a t k ó w , którym może 
p o d l e g a ć przeds ięb iors two m o n o p o l i s t y c z n e . Z a ­
w i e r a o n o w i e l e c i e k a w y c h u w a g o z m i a n a c h 
c e n y i zysków m o n o p o l i s t y , zaszłych w s k u t e k 
w p r o w a d z e n i a p o d a t k u ; niestety w i n n y c h c z ę ś ­
c i a c h jest o n o z e p s u t e m przez zbyt c i a s n y i n i e ­
p r a w i d ł o w y p o g l ą d n a straty s p o ż y w c ó w . 

F (P + 5) = F (p) + F ' (p).o + F " (p). 8' 
(b) F' (p + 5) - F ' (p) + F " (p).f, + . . . . 2 +•-•• 

ł (p + 3) = * (p) + 'Y (p).3 + . . . . 
P o n i e w a ż u t o sq bardzo m a ł e , m o ż e m y odrzucić 

członki, zawierajqce kwadraty lub iloczyny tych wielkości ; 
wstawiajqc do (a) w a r t o ś c i , wzięte z (b), napiszemy: 

F (P) + F' (p.).8 + [F' (p) +• F " (p)M- IP i- 5 — ij< (p) — 
— 6' (p).o— »] = O , 

a wykonywujqc wskazane d z i a ł a n i a i odrzucajqc członki , 
które stanowiq lewq s t ronę r ó w n a n i a (3), p o n i e w a ż ich 
suma r ó w n a się O , jako też te, co zawierajq o5 luc u5, 

F' (p).o + F' (p) [8 — (p). 5 — o] + F " (p).8 [p — <j< (p)] = O 

5 >F (p) [ 2 - 4 / (p)] + F " (p). ] P - 4 ( P ) ] } - F ' (p). u = O . 

jest to r ó w n a n i e (4) Cournot. W s p ó ł c z y n n i k , na który mno­
ż y m y 8, przedstawia drugq pochodnq w y r a ż e n i a [pD — /(D)] 
w stosunku do p; musi w i ę c b y ć ujemnym, o ile r ó w n a n i e (3) 
odpowiada maximum tego w y r a ż e n i a . W s p ó ł c z y n n i k u, F'(p), 
musi b y ć zawsze ujemnym ; 8 i u majq w i ę c zawsze ten sam 
znak. M o ż e m y r o z c i q g n q ć to udowodnienie na wypadek, gdy 
u i 8 nie sq bardzo m a ł e , w n a s t ę p u j q c y s p o s ó b : rozbijemy u i o 

na bardzo m a ł e czqstki u,, u>, u; i , o,, 80, 8j ; tak, 
aby 'JI o d p o w i a d a ł o Uj, o2 — "2- • *• & Sumy u! + u 2 + u: l + 
+ , °i + 82 "T ?'3 +" S CI o c z y w i ś c i e tego sa­
mego znaku. 
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3. Monopoliści dopełniających się towarów. 
Ocena dzieła Cournot. 

Przypuśćmy, że d w a p r z e d m i o t y , które m o g ą 
służyć t y l k o d o tego, a b y w o k r e ś J o n e m p o ł ą ­
c z e n i u tworzyć p e w i e n trzec i t o w a r , s ą p o s i a d a n e 
przez d w u c h monopol i s tów, n ie b ę d ą c y c h w żad­
nej pomiędzy s o b ą u m o w i e . W j a k i s p o s ó b b ę d ą 
w ó w c z a s o k r e ś l o n e c e n y t y c h przedmiotów ? 

P r z y p u s z c z a m y z początku d l a u p r o s z c z e n i a , 
że z a r ó w n o o b a m a t e r j a ł y , j a k i z r o b i o n y z n i c h 
t o w a r , m o g ą b y ć w y t w o r z o n e bez żadnych k o s z ­
t ó w . O z n a c z m y przez m, i m., u łamki w s k a z u ­
j ą c e p r o p o r c j e , w których p i e r w s z e w c h o d z ą d o 
j e d n o s t k i o s t a t e c z n e g o w y t w o r u , przez p{ i p2 i c h 
c e n y , a przez p c e n ę o s t a t n i e g o . 

W ó w c z a s 

p = m, pj + m., p, 
D = / (m, pi + m 2 p_). 

I lości s p r z e d a n e o b u m a t e r j a ł ó w s ą 

D , = m, f (m, pi -f- m.2 p.2) 

D o - f rrio / (mL p 2 - j - m.2 p.2). 

K a ż d y z m o n o p o l i s t ó w s t a r a s ię o t rzymać 
j a k n a j w i ę k s z y zysk pieniężny. D l a p i e r w s z e g o p.„ 
d l a d r u g i e g o p, s ą j e d n e m z d a n y c h z a d a n i a , 
n ieza leżnem o d j e g o w o l i ; k a ż d e j wie lkośc i po, 
o d p o w i a d a p l 5 które r o b i n a j w i ę k s z y m d o c h ó d 
p i e r w s z e g o j również k a ż d e j w i e l k o ś c i py o d p o -
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w i a d a n a j k o r z y s t n i e j s z a d l a d r u g i e g o w i e l k o ś ć po. 
N a o g ó ł w i ę c , p o k a ż d e j z m i a n i e p1 n a s t ą p i z m i a n a 
po. R ó w n o w a g a m o ż e s ię ustal ić w ó w c z a s t y l k o , 
g d y o b a j monopol i śc i b ę d ą j e d n o c z e ś n i e z a d o w o ­
l e n i , co n a s t ą p i , g d y b ę d ą współ i s tn ia ły r ó w n a n i a : 

/ (m,p, + m-iP-i) + m . P i / ' (m.Pi + m,p.2) = O 
/ (w.p. + m^pj + m.po/ (m,p,-j-m.,p,) = 0 

( O t r z y m u j e m y p i e r w s z e z t y c h r ó w n a ń , p r z y ­

r ó w n u j ą c d o O w y r a ż e n i e i dz ie ląc n a m„ 
• , dDz.p2 . • . 

d r u g i e zas , p r z y r ó w n u j ą c d o z e r a — j i d z i e -
dp., 

l ą c n a m._,). 
W ó w c z a s z m i a n a p, jest n iekorzystną d l a 

p i e r w s z e g o , a z m i a n a p., d l a d r u g i e g o . M o ż n a 
d o w i e ś ć , że r ó w n o w a g a w ten s p o s ó b o s i ą g n i ę t a 
będz ie s t a ł ą . 

D o d a j ą c r ó w n a n i a (4), z a s t ę p u j ą c w y r a ż e n i e 
(mtPi J r rn>P>) przez p i dz ie ląc n a 2, o t r z y m a m y 
d l a c e n y o s t a t e c z n e g o w y t w o r u r ó w n a n i e : 

(5) f(p)+\pf(p) = 0. 

Jeże l i p o r ó w n a m y je z r ó w n a n i e m (1), które 
n a p i s z e m y tutaj w s p o s ó b n a s t ę p u j ą c y : 

/ ( P , ) + P o / ' ( P o ) - 0 , 

w i d z i m y , że cz łonek u j e m n y , ( z a w i e r a j ą c y /(p)) 
m a w f o r m u l e (5) mnie j szą w a r t o ś ć b e z w z g l ę d n ą , 
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niż w f o r m u l e (1); m n i e j s z y m również m u s i b y ć 
i cz łonek d o d a t n i ; s k ą d ten w y n i k : w r a z i e m o ­
n o p o l u z łożonego , c e n a o s t a t e c z n e g o w y t w o r u 
jest z a w s z e wyższą, a i lość s p r z e d a n a mnie j szą , 
niżby to m i a ł o m i e j s c e p r z y p o j e d y n c z y m m o ­
n o p o l i ś c i e . 

Mie l ibyśmy p o d o b n e formuły i w y n i k i , p r z y ­
p u s z c z a j ą c , że p r o d u k c j a o m a w i a n y c h p r z e d m i o ­
tów p o n o s i k o s z t a . A b y j e d n a k r o z c i ą g n ą ć n a ­
sze b a d a n i a n a w y p a d e k , g d y m a t e r j a ł y m o g ą 
służyć d o k i l k u użytków, t r z e b a b y n a m było 
b a r d z o s k o m p l i k o w a n y c h r a c h u n k ó w . 

* 
* * 

M o ż n a twierdzić ( w i e l u z n a k o m i t y c h u c z o ­
n y c h , n p . B e r t r a n d ('), by ło tego z d a n i a ) , że w y ­
n i k i powyższe , p r i m o b a r d z o a b s t r a k c y j n e , s e c u n d o 
często m a ł e g o z n a c z e n i a l u b p r a w i e o c z y w i s t e , n i e 
z a s ł u g u j ą n a t rudne i s k o m p l i k o w a n e r o z u m o w a ­
n i a , których przykład da l i śmy w o d s y ł a c z u d o 
str. 56. N a to m o ż n a o d p o w i e d z i e ć d w i e r z e c z y : 
P r z e d e w s z y s t k i e m , że w n a u c e n ie m o ż e b y ć z a ­
n a d t o w i e l k i c h w y s i ł k ó w d l a o t r z y m a n i a zupełnie 
śc is łych u d o w o d n i e ń , d l a z w i ą z a n i a o d d z i e l n y c h 
twierdzeń w j e d n ą c a ł o ś ć , d l a u g r u p o w a n i a k o n ­
s e k w e n c j i w o k o ł o o g ó l n y c h p r a w i d e ł , z których 
w y n i k a j ą ; t y l k o w ten s p o s ó b m o ż n a s tworzyć 
n a u k ę , g o d n ą tej n a z w y . W w y p a d k u , który n a s 

(') Journal des Saoants, 1883; str. 502. 
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za jmuje , j a k w w i e l u i n n y c h , a n a l i z a m a t e m a ­
t y c z n a jest j e d y n y m środkiem d l a o s i ą g n i ę c i a 
t ego rezul ta tu . P r a w i d ł o w o z a s t o s o w a n a , d a j e 
n a m o n a z a w s z e w y n i k i śc i s łe i p e w n e , o i le 
t y l k o p r z y p u s z c z e n i a n a s z e o d p o w i a d a j ą rzeczy­
wistośc i ; w ten s p o s ó b o z n a c z a n a m o n a g r a ­
n i c e , w których t w i e r d z e n i a n a s z e s ą s łusznemi, 
c o jest n o w ą wyższośc ią n a d z w y c z a j n e m r o z u ­
m o w a n i e m , z o s t a w i a j ą c e m n a s z w y k l e w n i e p e w ­
nośc i c o d o t y c h g r a n i c . D o tego b a r d z o w a ż ­
n e g o p u n k t u będz iemy m i e l i j eszcze s p o s o b n o ś ć 
w r ó c i ć n i e j e d n o k r o t n i e . 

P o w t ó r e m o ż n a p o w i e d z i e ć , że w o g ó l e w e k o ­
n o m j i p o l i t y c z n e j , a szczególnie , k i e d y b a d a m y 
z j a w i s k a m o n o p o l u , n a s z e d o ś w i a d c z e n i e n i e d a j e 
n a m n i g d y bezpośrednio o c z y w i s t y c h w y n i k ó w . 
C o u r n o t b a d a ł względnie proste w y p a d k i ; g d y 
p r z e c h o d z i m y d o b a r d z i e j s k o m p l i k o w a n y c h , t w i e r ­
d z e n i a p o z o r n i e o c z y w i s t e o k a z u j ą s ię c z a s a m i 
r a d y k a l n i e b ł ę d n e m i . T y l k o ś c i s ł a teor ja może 
n a m w y j a ś n i ć p o z o r n e a n o m a l j e , które s ię o d 
c z a s u d o c z a s u s p o t y k a j ą w p r a k t y c e ; teor ja 
t a k a , c h o c i a ż n ie jest d o k ł a d n y m o b r a z e m rzeczy­
wistości , d a j e n a m k l u c z d o jej z r o z u m i e n i a . 

M a m y w i ę c p r a w o twierdzić , że C o u r n o t 
otrzymał , dzięki z a s t o s o w a n i u m a t e m a t y k i , w y ­
n i k i , p o s i a d a j ą c e n i e w ą t p l i w ą w a r t o ś ć n a u k o w ą 
i n i e d a j ą c e s ię u z y s k a ć w i n n y s p o s ó b . M o ż n a 
u w a ż a ć , że b a d a n i a j e g o m a j ą t y l k o drugorzędne 
z n a c z e n i e — to jest k w e s t j ą o s o b i s t e g o p o g l ą d u 
m o ż n a m u zarzucić również , że h y p o t e z y j e g o 
o d b i e g a j ą z b y t n i o o d rzeczywistośc i . N a j w a ż -
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n i e j s z y m z a r z u t e m , n a s z e m z d a n i e m , jest ten, że 
C o u r n o t n ie b r a ł p o d u w a g ę ca łokszta ł tu z j a ­
w i s k a e k o n o m i c z n e g o , a s t a r a ł s ię t y l k o r o z w i ą ­
z y w a ć kwest j e , o d e r w a n e o d c a ł o ś c i . E k o n o m j a 
m a t e m a t y c z n a m o ż e iść d a l e j i o t rzymać l e p s z e 
rezul taty . Dzie ło d o k o n a n e przez C o u r n o t p o ­
s i a d a j e d n a k o g r o m n e z n a c z e n i e : o n p i e r w s z y 
z a s t o s o w a ł j e d y n ą g a ł ę ź m a t e m a t y k i , k tóra rze ­
czywiśc ie może n a m b y ć u ż y t e c z n ą ; m e t o d ą s w ą 
w y w a r ł wiełki w p ł y w n a L e o n a W o l z a s ; s t u d j a 
j e g o n a d m o n o p o l e m zostały rozwinięte przez 
tak z n a k o m i t y c h u c z o n y c h , j a k A l f r e d M a r s h a l l 
i F . Y . E d g e w o r t h . 

4. Zagadnienie dwuch monopolistów. 

P o z o s t a j e n a m d o z b a d a n i a c i e k a w y b ł ą d , 
w który w p a d ł C o u r n o t , p r a g n ą c prze jść o d s w e j 
teorj i m o n o p o l u d o teor j i ustro ju g o s p o d a r c z e g o , 
o p a r t e g o n a w o l n e m w s p ó ł z a w o d n i c t w i e . Z a ­
g a d n i e n i e jest d o s y ć c i e k a w e m z p u n k t u w i d z e ­
n i a m e t o d o l o g i c z n e g o ; w y k a z u j e n a m między i n -
n e m i , j a k trudną i d e l i k a t n ą o p e r a c j ą jest z a s t o ­
s o w a n i e m a t e m a t y k i i d o j a k fa ł szywych k o n ­
k luz j i m o ż e nas d o p r o w a d z i ć n a j d r o b n i e j s z y b ł ą d 
w r o z u m o w a n i u . 

C o u r n o t w y o b r a ż a s o b i e z początku , że s p r z e ­
daż p e w n e g o t o w a r u jest c a ł k o w i c i e w r ę k a c h 
d w u c h o s ó b , pomiędzy któremi n i e m a ż a d n e g o p o ­
r o z u m i e n i a . O b a j c i monopol i śc i otrzymują t o w a r 
bez żadnych kosztów i s ą w i d e n t y c z n y c h w a ­
r u n k a c h co d o j e g o sprzedaży. P z y p e w n e j 
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c e n i e p, j e d n a k o w e j n a t u r a l n i e d l a o b u , p i e r w s z y 
s p r z e d a j e i lość D , , a d r u g i i lość D.,; z y s k i i c h 
s q n a m d a n e przez i l o c z y n y p D , i p D . , ; każdy 
z n i c h s t a r a s ię na swoją refcę o t rzymać m a x i m u m 
s w e g o z y s k u . 

W d a l s z y m c i ą g u rozumuje C o u r n o t w n a ­
s t ę p u j ą c y s p o s ó b : (')-

„ Z a m i a s t p i s a ć , j a k p o p r z e d n i o , D = / ( p ) , w y ­
g o d n i e j n a m z a s t o s o w a ć tutaj o d w r o t n e n o t o w a ­
nie : p = / ( D ) ; z y s k i p r z e d s i ę b i o r c ó w w y r a ż ą się 
w ó w c z a s przez 

to jest przez ułamki , d o k a ż d e g o z których w c h o ­
d z ą d w i e z m i e n n e D , i D s . P r z e d s i ę b i o r c a (!) 
n i e m o ż e w p ł y n ą ć n a w i e l k o ś ć D 2 ; w s z y s t k o , c o 
m o ż e o n zrobić , jest, k i e d y D 2 zos ta ło już u s t a l o -
n e m przez p r z e d s i ę b i o r c ę (2), w y b r a ć d l a D , w i e l ­
k o ś ć , k tóra m u na j l ep ie j o d p o w i a d a , d o c z e g o 
d o j d z i e , z m i e n i a j ą c o d p o w i e d n i o c e n ę ; a l e w ó w ­
c z a s p r z e d s i ę b i o r c a (2), z m u s z o n y przy jąć tę c e n ę 
i w i e l k o ś ć D „ m o ż e s t a r a ć s ię ustal ić w i e l k o ś ć 
Do, korzystnie jszą d l a s i e b i e , niż p o p r z e d n i a . 
A n a l i t y c z n i e s p r o w a d z a s ię to d o tego, że D , b ę ­
d z i e o k r e ś l o n e m w zależnośc i o d D 2 przez w a ­
runek : 

D , . / ( D , + D , ) D,.f ( D . + D , ) , 

d [ D , . / ( D , + D a ) ] = o , 

(') Recherches Str. 89. 
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a D 2 będzie o k r e ś l o n e m w zależnośc i o d D, 
przez w a r u n e k : 

dD, ~~ ' 

s k q d w y n i k a , że ostateczne wie lkośc i D, i Do, 
a w i ę c też D i p b ę d ą o k r e ś l o n e przez sys tem 
r ó w n a ń : 

/ ( D / 4 -D 2 ) - f D,./' ( D , + D 2 ) = 0 
/ (D, + Do) + D,.f (D, + D,) O " 

W y c h o d z ą c z t y c h założeń, C o u r n o t w y k a ­
zuje g r a f i c z n i e , że o s i ą g n i ę t a r ó w n o w a g a będzie 
s t a ł ą i że c e n a p jest niższą o d tej, k t ó r ą b y n a ­
znaczył p o j e d y n c z y m o n o p o l i s t a , c o było , z d a j e 
s ię , g ł ó w n y m c e l e m powyższych w y w o d ó w . T o 
s a m o t w i e r d z e n i e jest n a s t ę p n i e r oz c i ą g n i ę te m 
n a w y p a d e k , k i e d y p r o d u k c j a p o n o s i k o s z t a ; 
w m i a r ę , j a k i lość s p r z e d a w c ó w p o w i ę k s z a s ię , 
c e n a m u s i s p a d a ć -, n a k o n i e c p r z y zupełnie w o l -
n e m w s p ó ł z a w o d n i c t w i e ( m a o n o mie j sce podług 
C o u r n o t w ó w c z a s , g d y i lość s p r z e d a n a przez 
k a ż d e g o jest n a tyle m a ł ą , że n i e w y w i e r a d a j ą ­
c e g o s ię z a u w a ż y ć w p ł y w u n a c e n ę ) , r ó w n a s ię 

o n a - ,5P\ to jest c e n i e kosztu ostatnie j w y t w o -
a D 

rzonej j e d n o s t k i t o w a r u . 

O t ó ż c a ł e r o z u m o w a n i e , p o d a n e przez nas 
w d o s ł o w n e m t łómaczeniu , s ł u ż ą c e z a p o d s t a w ę 
tych w n i o s k ó w , jest na jzupełn ie j b ł ę d n e m . 
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Już n a p i e r w s z y rzut o k a jest o n o n i e c o n i e -
p o k o j ą c e m , c o w y n i k a z j e g o n i e z m i e r n i e a b ­
s t r a k c y j n e g o c h a r a k t e r u i często r o b i o n e g o p o ­
m i e s z a n i a punktów w i d z e n i a e k o n o m j i teoretycz­
nej i o p i s o w e j . 

T a k n p . w i ę k s z o ś ć o s ó b p r z e d s t a w i a s o b i e , 
że d w a j j e d y n i p o s i a d a c z e p e w n e g o t o w a r u m o g q 
t y l k o : a l b o w e j ś ć pomiędzy s o b ą w u m o w ę , a l b o 
też w a l c z y ć n a noże . W t y m o s t a t n i m w y p a d k u 
każdy z n i c h s t a r a s ię z a p o m o c ą z m i a n c e n y z a ­
g a r n ą ć d l a s i eb ie c a ł k o w i t ą sprzedaż, nie zaś otrzy­
m a ć na jkorzystnie j szą w d a n y c h w a r u n k a c h jej 
c z ę ś ć . O t ó ż , to n i e jest w y p a d e k , który r o z w a ż a 
C o u r n o t ; z a g a d n i e n i e , które s ię o n s t a r a rozwią ­
z a ć , może b y ć z f o r m u ł o w a n e m w ten s p o s ó b : czy 
istnieje c e n a t a k a , że m a ł e o d c h y l e n i e s ię o d 
nie j by ło by n i e k o r z y s t n e m j e d n o c z e ś n i e d l a o b u 
s p r z e d a j ą c y c h ? P r o b l e m a t ten jest czysto teore­
t y c z n y m , a l e m a o n s w o j e z n a c z e n i e . Z d a j e s ię 
n a m , że, jeżeli tak z n a k o m i t y m a t e m a t y k , j a k B e r ­
t r a n d ('), n ie odkrył b łędu C o u r n o t , a doszedł d o 
w n i o s k u , że, j e d y n e m rozwiązaniem kwes t j i jest, 
iż c e n a s p a d n i e d o O , to s ta ło s ię to w ł a ś n i e d l a 
tego , że n i e r o z w a ż a ł rzeczy z n a l e ż y t e g o p u n k t u 
w i d z e n i a . R o z w i ą z a n i e B e r t r a n d ' a jest s łusznem 
d l a h y p o t e z y bezl i tosne j k o n k u r e n c j i , a l e n ie r o z ­
wiązu je n a s z e g o z a d a n i a . T o s a m o d o t y c z y i n ­
n y c h u w a g , również p o z o r n i e s łusznych, j a k n p . , 
że j e d e n z monopol i s tów nie m ó g ł b y p o d n i e ś ć 

(') Journal des Saoants, 1888. 

5 
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c e n y , n ie t r a c ą c j e d n o c z e ś n i e c a ł e j k l i e n t e l i ; to 
jest p r a w d z i w e m , a l e nie d o t y c z y o m a w i a n e g o 
z a g a d n i e n i a . 

B ł ą d C o u r n o t zosta ł o d k r y t y m dzięki b a d a ­
n i o m F . Y . E d g e w o r t h ' a i V . P a r e t o , które d o ­
wiodły j e d n o c z e ś n i e , że r ó w n o w a g a w r a z i e i s tn ie­
n i a d w u c h m o n o p o l i s t ó w jest n a o g ó l n iemożl iwą 
d o o s i ą g n i ę c i a . 

Ź r ó d ł e m b łędu C o u r n o t jest p r z y p u s z c z e n i e , 
że o s o b a (1) m o ż e w p ł y w a ć t y l k o n a i lość D „ 
przez s i e b i e s p r z e d a n ą , n ie zaś n a Do. A u t o r 
c h c i a ł t r a k t o w a ć to z a d a n i e w ten s a m s p o s ó b , 
j a k p o w y ż e j o m a w i a n y w y p a d e k m o n o p o l i s t ó w 
d o p e ł n i a j ą c y c h się przedmiotów. Z a g a d n i e n i a te 
j e d n a k p r z e d s t a w i a j ą t y l k o zupełnie p o w i e r z c h o w ­
n ą a n a l o g j ę . K i e d y c h o d z i o d o p e ł n i a j ą c e s ię 
p r z e d m i o t y , p r o d u c e n t j e d n e g o z n i c h w żaden 
s p o s ó b n ie może w p ł y n ą ć n a c e n ę d r u g i e g o ; 
w s z y s t k o , c o m o ż e w i ę c zrobić , to dążyć d o m a -
x i m u m z y s k u u w a ż a j ą c o w ą c e n ę z a d a n ą . W w y ­
p a d k u d w u c h s p r z e d a w c ó w tego s a m e g o t o w a r u , 
każdy z n i c h może tak s a m o d o b r z e w p ł y w a ć 
n a i lość s p r z e d a n ą przez s ieb ie , j a k i n a zbyt 
s w e g o w s p ó ł z a w o d n i k a . K a ż d y w i ę c s t a w i a so ­
b i e p o d w ó j n e z a d a n i e : 

1) W o b e c p e w n e j i lości D.„ s p r z e d a n e j przez 
d r u g i e g o , okreś l i ć s w ó j zbyt w s p o s ó b n a j k o ­
rzystnie jszy. 

2) P o m i ę d z y możl iwemi i lośc iami Do, w y ­
b r a ć tą , k tóra m u n a j l e p i e j o d p o w i a d a . 

A n a l i t y c z n i e , z a g a d n i e n i e p r z e d s t a w i a s ię 
w ten s p o s ó b : i l o c z y n , który s p r z e d a j ą c y (1) c h c e 
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zrobić m a k s y m a l n y m jest f u n k c j ą d w u c h n i e z a ­
leżnych z m i e n n y c h D1 i D 2 ; o t r z y m a m y w a r u n k i 
j e g o m a x i m u m p r z y r ó w n u j ą c o d d z i e l n i e d o O czę ­
ś c i o w e p o c h o d n e j e g o w s t o s u n k u d o D t i D 2 

n a s t ę p n i e m u s i m y zrobić to s a m o d l a p D o . 
P i s z ą c p—f ( D : , D o ) , o t r z y m a m y n a s t ę p u j ą ­

c y s y s t e m r ó w n a ń : 

^ - / ( . . J + ^ - . D . - O 

dD., dD, 
. D j = 0 

'iw-n = Stt^. D o = o 

( ) [ D 2 . / ( . . . ) ] _ d / ( . . . ) 

który s ię os ta tecznie s p r o w a d z a d o : 

/ v ) <J . d D i
 w ' ó D o 

A b y r ó w n o w a g a m o g ł a b y ć o s i ą g n i ę t ą , te 
trzy r ó w n a n i a , z a w i e r a j ą c e t y l k o d w i e n i e w i a d o ­
m e , m u s i a ł y b y współ i s tn ieć , a l e to jest n i e m o ż e -
b n e m . Jest w i ę c teore tycznie n iemożl iwem, a b y 
d w a j p o s i a d a c z e tego s a m e g o t o w a r u działal i 
j e d n o c z e ś n i e , i k a ż d y n a s w o j ą r ę k ę , j a k o m o n o ­
pol iśc i , to jest n a z n a c z a j ą c c e n ę tak , a b y otrzy­
m a ć j a k n a j w i ę k s z y z y s k (1). T e n w y p a d e k jest 

(ł) Zobacz: Pareto: Manuel d'economie politique, str. 596 
do 598 i 599 do 605, i Pareto: Economie mathematique w Ency-
clopidie des sciences mathematigues, t. I, vol . 4, str. 606. 
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w y k l u c z o n y m , jeżeli n a j a k i m ś r y n k u p e w i e n to­
w a r z n a j d z i e s ię w ręku d w u c h t y l k o o s ó b . Inne 
w y p a d k i m o g ą s ię przeds tawić , które n a u k a m u ­
si b a d a ć , a l e których tutaj n ie m o ż e m y r o z w a ­
ż a ć . O g ó l n e z a g a d n i e n i e d w u c h p o s i a d a c z y p e w ­
n e g o t o w a r u pozos ta je n i e o k r e ś l o n e m ; nie na leży 
g o j e d n a k m i e s z a ć z b a r d z i e j o g r a n i c z o n y m w y ­
p a d k i e m , który r o z w a ż a ł C o u r n o t i który jest n i e ­
możl iwym. 

P o n i e w a ż z a s a d n i c z e r o z u m o w a n i e C o u r n o t 
jest b ł ę d n e m , o d p a d a j ą w i ę c i w s z y s t k i e w y p r o ­
w a d z o n e zeń w n i o s k i , a w i ę c c a ł a teor ja c e n y 
p r z y w o l n e m w s p ó ł z a w o d n i c t w i e . 

P o ś w i ę c i l i ś m y względnie dużo m i e j s c a k w e -
stji d w u c h m o n o p o l i s t ó w , gdyż z jedne j s trony 
d o b r z e w y k a z u j e n a przykładzie różnicę punktów 
w i d z e n i a e k o n o m j i teoretyczne j i o p i s o w e j , z d r u ­
gie j zaś , d a j e p o z n a ć n i e b e z p i e c z e ń s t w a r o z u m o ­
w a ń m a t e m a t y c z n y c h , n i e p o p a r t y c h przez d o s t a ­
teczną a n a l i z ę e k o n o m i c z n ą . T a o s t a t n i a u w a g a 
stosuje się z a r ó w n o d o C o u r n o t , j a k i d o niektó­
r y c h z j e g o krytyków. 
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